
[image: image1.wmf]Тақырыбы: Үшбұрыштың медианаларының
қасиеттерін пайдалану тәсілдері.

Мақсаты:Мектеп курсында медиананың қасиеттерін 

        есеп шығаруда пайдаланудың тиімді тәсілдерін 

қарастыру.

Жоспары:

1.Кіріспе.
2.Үшбұрыштың медианаларының қасиеттерін.
3.Медиана қасиеттерін есептер  шығаруда пайдалану.
4.Қорынды.
   Республиканың білім беру саласындағы кәзіргі заманғы үрдестері мен оның түрлі денгейлерінің алдында тұрған міндеттер білім берудң жалпы жүйесіндегі оның ролін функциялары мен орнын ой елегінен өткізудің, оны одан әрі дамытуда жаңа көзқарасты тұжырымаудың тудырады.
   Сондықтан да қоғам мен мемлекеттік болашақтағы дамуының мүмкін жолдарын ескеретін егжей-тегжелі жасалған стратегия болғанда ғана мүмкін болады.

  Қазіргі заман математика ғылымын өте кең жан-жақты тараған кезеңі. Тіпті ғылымның математиканы қолданбай-тын саласы жоқ деп толығынан айтуға болады. Техникада, медицынада, физикада, биологияда және т.б ғылым салала-рында математика өте қажет.
 Геометриялық даму ұғымы кез келген даму сияқты күрделі ұғым. Әдістемелік әдебиеттерде геометриялық білімдерді қалыптастыру процесін ашып көрсетуге тырысқан.

  Геометриялық ойлау алдымен оның фигураларытуралы белгілі бір пайымдаулар, пікірлерге жүргізетін жұмыстарға байланысты ойлау қызыметінің танымдық нәтежелерін көрсету. Ол  үшін қарапайымнан күрделіге көшу үшін,яғни күрделіні толық меңгеру үшін, қарапайымды  егжей-тегжей зертеу керек. 

  Менің бұл еңбегімде жазықтық фигураларының ішіндегі үшбұрыштар медицинарарытуралы болмақ.
  Л.С. Атанасян және А.В.Погорелов геометрия оқулықта-рында кейбір теоремаларға көңіл блінген. Сондықтан осы теоремаларды еске түсіруді мақұл көрдім. Осы қасиеттерді  пайдалана отырып, бірнеше есептің шығарылуын ұсынып отырмын. 
Теорема: Үшбұштын үш медианасын қиылысуы нүктесі сәйкес қабырынанесептегенде медиананың үштен бірін қияды. 

Үшбұрыштың қабырғалары 13см,15см,14см болса, медианаларының қиылысуынан пайда болатын үшбұрыштың аудандары неге тең болады?

С
Бер:   АВС

АВ=с=15см

В1
ВС=а=13см

АС=в=14см

В
А
Т/к:S-?

С1
Шешуі: ол үшін Герон формуласын пайдаланып берілген ұшбұрыштың ауданын табамыз.
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Р-а= 21-13=8(см), Р-в=21-14=7(см)
P-c=21-15=6(см)

S       ABC=21· 8 ·7 ·6=21· 4=84(см
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Ізделінді үшбұрыштардың аудандары
S= 
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84=14(см
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S=14см
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Демек, майда алты үшбұрыштардың әрқайсысының аудандары 14см –қа тең.

Медианалардын төмендегіндей қосымша қасиеттерін анықтап, оның дұрыстығын дәлелдедім және оны ары қарай есеп шығаруда  пайдаландым.

а)Үшбұштын әрбір медианасын үшбұшты тең шамалы (аудандары тең) екі үшбұрышқа бөледі.


А


  
Берілгені:АВС үшбұрышы




АА1,ВВ1,СС1-медианалар


В1
Д
О-олардынң қиылусы 


С1

нүктесі СД-үшбұрыштың

В1

С төбесінен түсірілген 

биіктігі.

В

С1
А1
Дәлелдеу керек:

SAAC1=SBCC1; SAA1B= SAA1C;SABB1=SBB1C

Дәлелдеуі;
SACC1=SDCC1болады. Себебі

СД-АВС үшбұрышының биіктігі АСС1мен ВСС1

Үшбұрыштарының биіктігі болады.

   Сондықтан

SACC1=
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АС1·СД=
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АВ · СД
Олай болса бұл үшбұрыштардың аудандары тең. Дәл осылай қалған үшбұрыштардың теңдіктері дәлелденеді. Сонымен қатар SACC1=SBCC1=SAA1B=SFF1C=SBB1A=SBB1A

Себебі әрқайсысы АВС үшбұрышының  ауданынң жартысына тең

Ә) Үшбұрыштың медианалары үшбұрышты тең шамалы (аудандары тең) алты майда үшбұрыштарға бөледі.


B


S2
S3
Берілгені:АВСүшбұрышы



A1                        АА1,ВВ1,СС1-медианаларыО

C1
нүктеде қиылысады.



      S1                                             S4                                Дәлелдеу керек:

S1=S2=S3=S4=S5=S6


S6
S5

А
В1
С
Дәлелдеуі:


  Алдындағы дәлелдегеніміз 


бойынша.

SAA1B=SAA1C  балғандықтан
S1+S2+S3+S4+S5+S6
Ал S3=S4

Себебі ОА,   ВОС-сның медианасы.Бұл екі бөліктерді алып тастасақ (1) деп

S1+S2=S5+S6
S1=S2
Себебі: ОС1-медиана,
S5=S6

ОВ1-медиана болғандықтан. Онда 2 S1=2S5деп жаза аламыз.

S1=S5 сонымен S1=S2=S5=S6
Осылайша барлық үшбұрыштардаң теңсіздіктерін( аудандарының) дәлелдеуге болады. Олай болса,S1=S2=S3=S4=S5=S6 өзара тең болады. Осы қасиеттерді есептер шығаруда пайдаландым.




Q
Берілгені: АВС үшбұрыш,

ВД,АЕ, СН-үшбұрыштың

H
E
медианасы,

О-олардың қиылысу

F
нүктесі

O


Дәлелдеу керек:

ОД=
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ВД; ОЕ=
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АЕ;ОН=
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СН
      A                                                             C


D
Дәлелдеуі:
F-AO кесіндісінің ортасы болсын. Сонда AF = OF болады. Q-OB кесіндісінің ортасы болсын. Сонда BQ=OQ болады.DEQF төртбұрышын саламыз. FQкесіндісі АВО үшбұрыштын орта сызығы. Бұнда FQ=
[image: image17.wmf]2
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 AB болады. Ал ДЕ кесіндісі АВС үшбұрыштың орта сызығы болатындықтан,
ДЕ|| AB және
ДЕ=  
[image: image18.wmf]2
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   AB 
Болатының байқаймыз.

FQ|| AB; ДЕ=  
[image: image19.wmf]2
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 АВ

Бұдан ДЕ|| FQ келіп шығады. Осылый FD|| QE екендігін де дәлелдеуге болады. Олай болса ДЕQF төртбұрышы параллелограм

болады. Сондықтан паллелограмның диагональдарының қасиеттері бойынша FO=OE. Демек
FO=OE=AF

Бұдан ОЕ= 
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   AE
ОД=  
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 ВД

Екендігі шығады. Сондай-ақ

ОН=  
[image: image22.wmf]3

1

  СН
Екендігі дәлелдеуге болады.Теорема дәлелденді.
Есеп №1

Үшбұрыштың екі медианасы өзара перпендикуляр.
Олардың ұзындықтары 18см және 24см-тең. Үшбұрыштың ауданын табыңдар.


С

Бер: 
АВС

А1
АА1
СС1

АА1=24см

СС1=18см

А
Т/к: S
ABC-?

В
С1
Шешуі:1 тәсіл.

АА1С-ныңауданы қарастырамыз.
СС1
АА1 болғандықтан, СО қның биіктігі болады.

S
AA1C

Медианасының біз білетін қасиеті бойынша

СО=  
[image: image23.wmf]3
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 СС1= 
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18=12(см)

СО= 12см

Онда S     AA1C=  
[image: image25.wmf]×

2

1

 · 24 · 12=144(см2)
S   AA1C=144см2
Дәлелдегеніміз бойынша 

S   ABC= 2 ·  S    AA1C

S   ABC=2 ·144=288(см2)

S  ABC= 288см2
Жауабы: 288см2
2-есеп 

  АВС үшбұрышының ma мен mc медианалары оның АС қабырғаларымен қосындысы 60-қа тең бұрыш жасайды және олардың көбейтіндісі mа –mc= 
[image: image26.wmf]3


АВС үшбұрышының ауданын табындар.


C

Бер:     АВС


САО+   АСО=60
                           A1                                           САО=а,    АСО= В
[image: image27.wmf]
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АА1=ma,CC1=mc


ma·mc=
[image: image29.wmf]3



Т/к:S    ABC
А
С1
В
Шешуі:
[image: image30.wmf]Ð

АОС=180-(а+
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)=180-60=120

[image: image32.wmf]Ð

АОС=120
Онда S
[image: image33.wmf]   AOC=   
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   АО*ОС*sin
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АОС

S   AOC= 
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ma·mc( 
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S    AOC =
[image: image40.wmf]3

1


Ал, АВС үшбұрышының ауданы бұл үшбұрыштыңауданынан 3 есе үлкен. Сондықтан

S    ABC= 3(S  AOC=3
[image: image41.wmf]3

1

×

=1
S    ABC=1

Жауабы: 1 бірлік өлшем

P-b=21-14=7(см)
P-c=21-13=8(см)

2 тәсіл.
AOC1 ұшбұрышының ауданын табамыз.
S    AOC1=
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AO
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OC1
AO=
[image: image44.wmf]3

2

AA1
AO=
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 EMBED Equation.3  [image: image46.wmf]·

24=16(см)
OC1=
[image: image47.wmf]3
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CC1
OC1=
[image: image48.wmf]3
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(18=6(см)
S     AOC1=
[image: image49.wmf]2

1

(16(6=48(см2)
S     AOC1=48 см2
Ал,S      ABC=6(S   AOC1
S     ABC=6(48=288(см2)
S    ABC=288 см2
Жауабы: 288 см2
4-есеп
Үшбұрыштың медианалары.

ma,mB, mc тең. Үшбұрыштың қабырғаларын табыңыздар.


А
Бер:    АВС

В1
С1
А А1= ma

Д
BB1=mB

CC1=mc

Шешуі: 
С
А1
В
ВС=а, АС=в,ОД=h деп алайық.
    АОД-дан

АД=х десек ДВ=с-х

Пифагор теоремасы бойынша, ОД2=АО2-АД2
h2= (
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m

)2-х2
h2= 
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m

 –х2
      ВОД-дан ОД2= ВО2-ВД2
h2= (
[image: image54.wmf]3

2

mb)2-(с-х)2 =
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4

mb2-c2+2сх-х2
h2= 
[image: image56.wmf]9

4

mb2-с2+2сх-х2
h-тардың мәндерін теңестіріп х-табамыз
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mb2-c2+2сх-х2
2сх=
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(ma2-mb2)+с2
х=
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(ma2-mb2)+
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     ДОС1 деп 
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 EMBED Equation.3  [image: image64.wmf]1
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ДС1=
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 -х

Һ2=(
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mc)2-(
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-х)2=
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 EMBED Equation.3  [image: image72.wmf]9
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ma2-х2=
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mc-
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c

+сх-х2
сх=
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(4ma2-mc2)+
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2
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х=
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(4ma2-mc2)+
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                                      Қорытынды
Осы  еңбегімді жазу барысында медиананың қасиеттерін есептеудің түрлі жолдарын түсіндім. Медиана қасиеттерін пайдаланып, қысқа, тиімді жолмен шығаруға мені математикаға қызықтырып және өз бетімен жұмыс істеуге жетеледі.
 «Математиканың өз тілі бар-ол формула». 

С.В. Ковалевская.

Жоғарыда келтірілген формулалар геометрия курсында кездесетін қиыншылықтардан мүдімей өшуге және есеп шығарудың жылдамдығын артырады.

   Белгілі бір жаңа ұғымды меңгеру үшін жан-жақты білу керек.Көп ізденудің нәтежесінде ғана жаңа ұғымды жеңіл және шапшаң меңгеруге болады. Осы жазған еңбегімді басқа оқушыларға да өздерінің қажетіне пайдаланады деп ойлаймын.
  Сәлеметсіздер ме құрметі көрермендер. Менің биылғы оқу жылында зертеген ғылыми жобам:Үшбұрыштың медианаларының қасиеттерін тәсілдері. Менің мақсатым: мектеп курсында медиананың қасиеттерін есеп шығаруда пайдаланудың тиімді тәсілдерін қарастыру.
   Республиканың білім беру саласындағы кәзіргі заманғы үрдістер мен оның түрлі деңгейлердің алдында тұрған міндеттер білім беру жалпы жүесіндегі оның рөлін фунциялары мен орнын ой елегінен өткізудің, оны одан әрі дамыту жаңа көзқарасты тұжырымдаудың қажеттілігін тудырады.
  Қазіргі заман математика ғылымының өте кең жан-жақты таралған кезеңі. Тіпті қолданбайтын саласы жоқ деп толығымен айтуға болады. Техника, медицина, физика,биология және ғылым салаларында математика өте қажет.

  Геометриялықдаму ұғымы кез келген даму сиақты күрделі ұғым. Геометриялық ойлау алдымен оның фигуралары туралы белгілі бір пайымдау, пікірлерге жүргізетін жұмыстарға байланысты қызметіннің нәтежелерін көрсету.
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